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RESPUESTAS

Pregunta 1. (6 ptos.) Calcule li_rﬁ %

Solucién:
e 1=VE (= V) (L4 V) (14 Yo+ V)
a1 3 — 1 zal(%_l)(l_i_ﬁ)(l_i_%_i_\iyﬁ)

e O Ve V) (L Yad V) -3

z—1 (x — 1)(1 + \/E) z—1 1+ \/5 2

249 4
Pregunta 2. (6 ptos.) Calcule lim R i
t—2— 224+ 1 —6

Solucién:
?+2+4 . 2 +2r+4 121
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oo 22+ —6  emr (z+3)@-2) 5 0-

sen(z) sen?(2x)

Pregunta 3. (6 ptos.) Calcule lim
=0 1 — xcos(r)

Solucidn:
2 2 2
lim sen(z) sen®(2x) — tm sen(x) 4sen®(x) cos®(x)
=0  — xcos(z) 20 T 1 — cos(x)

sen(x) 4sen?(x) cos?(z) (1 + cos(z))

= 11m

20 1 — cos?(x)
= lim sen(z) 4cos’(z) (1 + cos(z))
z—0 x

- 4<h’m sen(z) ) (h’m cos*(z) (1 + cos(x))) =8

x—0 €T z—0
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Pregunta 4. (6 ptos.) Calcule lim V2ri e v ’

T——00 3z + 2
Solucién: Como z tiende a —oo, entonces Va? = |z| = —x pero

3 ’
23 = x. Asi,

V2r3+x—1 a2 -3z
V23 +x—1—+a2—3x -

’ . ’ T €T
Hm 37+ 2 = 3012

x
V2 o —1 Va'— 3 V23 4+ o -1  Va? -3z
z x Va3 —Va?

, €/2+(1/93)2_(1/x)3+\/1—3x V241
lim =

Pregunta 5. (4 ptos.) Demuestre, usando la definicién de limite,

. 2} (1+x)
que EE(I)T = 0.

Solucion: Como el dominio de la funcién cuya expresion viene dada
2

por © (;;rx) es R\ {0} y el limite se estd tomando cuando x tiende

a 0, consideremos un valor fijo d,,4, € (0,00). Dado € > 0 queremos

hallar § = d(¢) € (0, 04 tal que

2
1
O<la|<s — |2EFA
2z
Como 2(1 ) .
x +z
b Sl 1
2| = 5 Jel 1+ a1
y

|x| <6< 6méx — _5mzix <z < 6méx
— —(1+6max) <1—0max <14z <1404
— |1+ <14+ 0pax



t § = mi 2 5 tal
entonces = min A es ta ue
1+5méx’ max q
2(1+ 1 1
0<lz|<d %‘rx):§‘$”1+$’<§(5(1+(5méx)§6.

Pregunta 6. (5 ptos.) Sea

] —=34(0) ,six =0
ft )_{(g(:n))Q—Qh(x) ,six #0

Si se sabe que la funcién g es continua en 0 y lim g(z) = 3, deter-
z—0~

mine las condiciones minimas que debe cumplir la funcién h para
que f sea continua en 0.

Solucion: Como g es continua en 0 entonces
g(0) =lim g(z) = lim g(z) = lim g(z) = 3.
z—0 z—0t z—0~

Para que f sea continua en 0 es necesario que HII(I) f(z) exista y sea
Tr—r

igual a f(0) = —3¢(0) = —9. Usando las propiedades de los limites
tenemos que

—9=lim f(z) = lim ((g(:z:))2 - 2h(:v)>

x—0 z—0

- (h’m g(x)>2 - 2( lfm h@;)) —9- 2( lfm h@))

z—0 z—0 z—0
siempre que <3161£r[1) h(a:)) exista. Asi, para que f sea continua en 0 es

necesario que (HH(I) h(x)) exista y sea igual a 9.
x—

Pregunta 7. (2 ptos.) Si h es una funcién continua en z = ¢y
g(x) = (x — ¢) h(z), halle ¢'(c).

Solucién: Como h es continua en x = ¢ entonces g también lo es por
ser producto de funciones continuas en ese punto. Ademads, g(c) =0
y lim h(z) = h(c). Luego,

T—rC

g(e) = i S =90 o = Ih@ =0 e e,

r—C Tr — C r—C r — C Tr—cC



