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RESPUESTAS

Pregunta 1. (8 ptos.) Encuentre los valores de x € R tales que

|SC*2|*£L‘<1
[z =3~

Solucidén: Es necesario excluir los valores —3 y 3 ya que |z| —3 = 0 si, y sélo si
r=-3o0z=3.

r—2 ,six>2 T ,siz >0
|z —2| = : y o lel= .
2—x ,siz<?2 -z ,siz <0

Si z € (—00,0)\ {~3}

|z — 2| —x 2—zr—=x
<1l = 1
|| -3 — -z -3 =
g —
Lo 2e=D oy
rz+3
N z—95
T+3 "

Siz€l0,2)
|z —2| —x 2—x—=x
— <1 = ——<1
2] —3 — x—3 =
2-2
= T 1<o0
-3
-5
I /320
z—3

= ze[0.2)()((~ 00,58 U (3,00)) = [0,5]
Size[2,00)\{3}

|z — 2| —x x—2—x
— <1 = —<1
|z =3 x—3 =
- =2
z—3
z—1
= >0
r—3

= ze¢ ([2,00)\{3}) N ((foo,l} u(g,oo)) = (3,00)



Asi, la solucién general es

z € (—3,00U[0,593] U(3,00) = (—3,93] U (3,00).

Pregunta 2. (7 ptos.) Halle el dominio de la funcién

2 —4 3 — 27
f($)_\/9—x2+\/1—x2

. s . . . 7’ . 2_
Solucién: Notemos que = pertenece al dominio de f si, y solo si, % >0y

‘”13:527 > 0. Primeramente, debemos exlcuir los valores —3, —1, 1 y 3. Como
22— 4 z3 — 27

el dominio de f es el conjunto

(((—3, 92U [2,3)) N ((—oo, “1)u (1,3])) \{=3,-1,1,3} = (=3, -2]U[2,3).

Pregunta 3. (7 ptos.) Dadas las funciones

—rz+4 ,siz<2

f(ﬂ?):{ y o gl@)=+va2 -1

3r—1 ,six>2
a. Haga un bosquejo de las graficas de las funciones;

b. Determine f o g.

Solucion:




o) () — —g(z)+4 ,sig(z) <2

(fog)(x) {39(96)_1 s
Ve =1+4 [size (—v5,-1]U[1,V5)
o |8va?-1-1 7Siz€(*007*\/aU[\/g,oo)

gr) <2 & Va?-1<2&0<r’-1<4e1<2?2<5
& 1§|x|y|x\<\/5<:>:17€((foo,fl]u[l,oo))ﬂ(f\/g,\/g)
& ze(—v5,-1U[1,V5)

glz)>2 & 2-1>2e22-1>4e?>55 2 >V5

& T e (foo,f\/g]U[\/g,oo)

Pregunta 4. (8 ptos.) Halle la ecuacién de la circunferencia que pasa por los
puntos A(1,2), B(2,1) y C(-5,2).

Solucién: La ecuacién de la circunferencia centrada en el punto (¢, ¢,) de radio
T es

(=)’ + (y—e)? =12

+
Como los puntos A(1,2), B(2,1) y C(—5,2) pertenecen a la circunferencia, se
tiene que
(1—cp)?+(2—¢y)? =12
(2—cp)?+ (1 —c¢y)?=r?
(-5—ca)? +(2— )2 =12

de donde, igualando estas ecuaciones de dos en dos, obtenemos que las coorde-
nadas del centro satisfacen

Cy—Cy =10
c:+2=0
Tz —cy +12=10

(basta con obtener dos de estas ecuaciones). Asi, ¢, = —2 y ¢, = —2. Luego,
evaluando la ecuacién de la circunferencia en cualquiera de los puntos conocidos
(A, B o C), obtenemos que el radio es igual a 5 (por ejemplo, evaluando en
A se tiene que 72 = (1 + 2)% 4 (2 + 2)? = 25). Por lo tanto, la ecuacién de la
circunferencia deseada es

(z+2)* + (y+2)* = 25.



