GUIA DE EJERCICIOS #5
MA — 1111

1.- Estudiar la continuidad de las siguientes funciones:

(@) f(0) = = (b) f () = 5
© f() = = () Fo0) =222
|x=3] . —x? .
(e) f(X) — {ﬁ si x#3 (f) f(x) — {11+x si x#-—1
1 si x=3 si x=-1
x2+x-2 . 1+x si x< -2
(g)f(x)={W st x# =2 (h)f(x)={2—x si —2<x<2
3 st x=-2 2x —1 st x>2

2.- Hallar los valores de a y b que hacen que las siguientes funciones sean continuas en todo
el conjunto de los numeros reales:

_f(ax? =3 si x<2 _( a*x si x<1
(a)f(x)_{ax+2 si x>2 (b)f(x)_{Bax—Z si x=21

x+ 2a Si x < =2 4x Si x<1
(©) f(x)=43ax+b Si —2<x<1 (d)fkx)=3ax+b si 1<x<?2
3x —2b Si x>1 —5x Si x =2

3.- Hallar los puntos de discontinuidad de las siguientes funciones, determinar qué tipo de
discontinuidad es y, en caso de discontinuidad evitable, redefina la funcion para que sea
continua en dicho punto:

(@ £ = 521 (0) () = ==
(©) F(x) = 2= @ () = mrma
6 F0) =22 0 f0) = 52

4.- Determinar si las siguientes funciones son continuas en los intervalos indicados:
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@ f(x) =VxZ =9 , [3,+) (b) f(x) =tanx , [5,7]

©fW =55 [-4-3] @ f@) == . [-22)

3+8
5.- Probar que la ecuacion x3 + 3x — 2 = 0 tiene una solucién entre 0 y 1.
6.- Probar que la ecuacion t3 cost + 6sen®t — 3 = 0 tiene una solucion entre 0 y 2.

7.- Probar que la ecuacion x° + 4x3 — 7x + 14 = 0 tiene, al menos, una solucion real.
x%+x . 5

8.-Sea f(x) = — - Probar que existe ¢ € [5,4] tal que f(c) =6.

9.-Sea f(x) =x°—2x3+x2+ 2. Probar que existeunc € R talque f(c) =6.

10.- Sean f(x) = x* y g(x) = Vx + 1, probar que existe un ¢ € (1,2) tal que f(c) = g(c)

11.- Sean f'y g funciones continuas en [0,1] ytalesque 0 < f(x) <1y 0 < g(x) < 2 para
toda x € [0,1]. Probar que existe ¢ € (0,1) tal que f(c) = 2 + g(c).

12.- Determinar si las siguientes funciones son derivables en los puntos que se indican. En
caso de serlo, hallar la ecuacién de la recta tangente a la grafica de la funcién en dicho punto:

4 si x<?2

@f@={=t 2 ¥t a2 @r@={r] S ST =

X Si

=[5 & 153 es el 3 158 e

13.- Determinar los valores de a y b, si existen, de manera que f sea derivable en todo su
dominio:

4 si x<2 -2 <0

(a)f(x)_{ —2b o izz (b)f()_{ ii izo
. 1 — x? si x < —1
@fe={ 23 N IZ3 @r@=] w+h s -1sxs2

x2—-3x+5 si x> 2

14.- Para las siguientes funciones, hallar la ecuacion de la recta tangente en el punto P que se
indica:

@) f(x) =x*+4x, P(0,0) (b) f(x) ==, P(1,1)
© fG) =vx. P(42) @) f@) =senx, P(3,1)



