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RESPUESTAS

Pregunta 1. (8 ptos.) Encuentre los valores de x € R tales que
|2? = 3| < |2z — 5|
Solucién:
2 i|z| > 2r — iz >0
|x273|: T 12’) 75%\x|7\/§ v [2r—5| = Tz —5 ,s?xf/Q
3—2% [silz] <3 5—2x ,six<9pk
Sio:E(foo,—\/g}
|z* = 3| < |2z — 5| 2 —3<5—2z
2 +22-8<0
(x—2)(x+4)<0
ve (=00, —v3|N(-4,2) = (- 4,-v3]

R

Sixe(—\/ﬁ,\/ﬁ)

|2* — 3| <[22 — 5| 3—a® <52z
0<2-2z+a?
0<(z—12+1

xe(—\/&\/ﬁ)mR:(—\/iﬂ)

R

Size [\/57 5/2)

|o? =8| <[22 -5 = 2*-3<5-2
= (x—2)(x+4)<0
= ze[V35)n(-42) = |V32)

Siz e (5/2, oo)

|x2—3|<|2x—5| = 2-3<2x-5
= (r-1)%*+1<0
= z¢€ (5/2,00)0(/):(/)



Asi, la solucién general es

c (—4,—\/3} U (—\/ﬁx/é) U [\/32) — (—4,2).

Pregunta 2. (7 ptos.) Halle el dominio de la funcién

V4 — 2

5 —arcsen(2 — x)

flz) =

Solucién: Notemos que x pertence al dominio de f si, y sélo si, 4 — z2 > 0,
|2 — 2| <1y arcsen(2 — x) # 7. Como

4—22>0<=x€[-272]
2—z|<l<=-1<2-2z<1l<=3>z>1

arcsen(2 —x) #Th<«=2—r# 1<z #1

el dominio de f es el conjunto [—2,2] N [1,3]\ {1} = (1,2].

Pregunta 3. (7 ptos.) Dadas las funciones

f(x)Z{xQ I % S P B

r+2 ,siz<l1

a. Haga un bosquejo de las graficas de las funciones;

b. Determine f o g.

Solucién:
(@) / o(2)
/| N
'.\ Y
o d)(z) — g(x ) , si g(x)
(f g)( ) )+2  ,si g(m) <1

{ (9(x
g(x
~(lz+1]-2)" ,size (—00,—4]U[2,00)
|z + 1] ,siz € (—4,2)



Ya que

gz)<lelz+ll-2<le|z+l<3e 3<z+1l<3e —-4<z<2

gx)y>lejz+1>3cr+1<-302x+1>3czx<—4ox>2.

Pregunta 4. (8 ptos.) Encuentre la ecuacién de la circunferencia que pasa por
los puntos A(2,3), B(—1,1) y cuyo centro estd en la recta 6z + 3y — 8 = 0.

Solucién: La ecuacién de la circunferencia centrada en el punto (¢, ¢y) de radio
T €es

(z— Cw)z +(y — Cy)2 =r’
Como los puntos A(2,3) y B(—1, 1) pertenecen a la circunferencia entonces
2—c)?+B—c)?=r"=(-1-c)*+(1—¢,)?
de donde se obtiene la relaciéon

ey 4 60, — 11 = 0.

Como el centro de la circunferencia esta en la recta 6z + 3y — 8 = 0 entonces
6c; + 3¢, — 8 = 0. Resolviendo el sistema de ecuaciones obtenemos ¢, = 3 y
¢ = —1/5. Luego,

7 = (<14 V) + (1 - 3)° = 1695,
Asi, la ecuacién de la circunferencia deseada es

(z+ 6)? + (y — 3)* = 16936



